Olimpiada de matematica, etapa locala, Caras-Severin, 13.02.2010

Barem corectare si notare :Clasa a X a

(2P) | 1. a) cuinegalitatea mediilor : a > 2.flog,8 >3

5 i 5 2 a5 3
(2p) Pe de alta parte : I0925<§ (deoarece 5° < 2°)si |0958<E ()

Asadar [a]=3

not
b) se ajunge la log,(x—1) =log,(1+x) =t , de unde 5' —3' =2 sau

3 t t
(3p) 1=2- (éj + (%} ; se aratd ca t =1 este unica solutie, deci x =4.

(2p) | 2.a) orice exemplu corect , justificat (de ex.: a=Lb=i,c=—i)

(2p) b) banal (.imaginile celor doi frai nenuli sunt simetrice fatd de origine)

c) presupunem ca |a|> b >|c|> 2 ; din |abc|=|a+b+c|<|a|+[o] +|c| <3a],

(3p)
deducem : |b-|c|<3=|¢| <3=|c|<V3<2
3. a) daca f este strict monotond, se stie cd f o f este strict crescatoare
(2p) 1 1) 1
Avem insd ¢ g(x)={x} nu este strict crescatoare ( 5< 1, dar g (Ej =3 0=g@
b) f(x)=f(y)= f(f(x)=f(f(y)=[x]=[y]; cum insi aceasta egalitate este
(2p)
satisfacuta si pentru , de exemplu, X = % Y= % , T nu poate fi injectiva
(3p)

C) se arata ca, de exemplu, f :R > R, f(x)= XTH este bijectiva si satisface

egalitatea din enunt
1

( 3p) . 1.1, .1 ot
4. membrul stang se scrie E=3% 4 2" =3°

(2p) )
5=3 2

(2p) Finalizare: m=3.

Nota : nu se acorda puncte din oficiu.
Orice solutie corecta, completa, diferita de cea propusa Tn barem, se puncteaza corespunzator




